KAPITEL s. PRODUKTMASSE UND UBERGANGSKERNE, 5. (UBERGANGS-)KERNE o gl e S.12

Wir betrachten folgende Situation: o - o 7 . 74{3\74 $2:, X

(€, 427) 1=0,1,2,... messbare Riume, lAﬁD?< Sg/\\/ A€ ﬁ%
Q) = )(0(2 versehen mit .o/ () := (%%,
J J

Q) := X €); versehen mit o7 := (X) <.

=0 =0 .
Weiter sei = \/\\-k’\ = E @ < (+1
Py ein W’maf$ auf (€2, %)), l.
k; stochastischer Kern von (QU™1, &70) nach (4, «%) fiiri=0,1,2,..., P:=PF® X k;
\ v \ J=1
K/L ((“0/“’\/”/“4-«\/ A¢> /‘5& L \qui C
o N (a) A)

Beobachtung. Fiiri € N, A € o7 () gilt \Q,(A’ \/ c (4 C&é QSL ( >

— A
Pa(Ax %) = B(A) o (= U (Ax 5% X i)
C = {A X ijg x Qjox--:17eN, Ae ﬂ(i)} ist eine Algebra mit 0(¢) =

B T)/L ®kﬂ'f (/\XQA-e\ ’/g g (/Wo; »~/WA\,W(MNQ [/bol ‘bﬂa{ ”’3
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Satz 5.9 (lonescu-Tulcea'). Es gibt genau ein Wmaf§ P auf (2, o), das € =5 A = Sl ¥ X

> ke o, Ace At
<) P(4x X @)= P(4) firdeo) keN ol
J=k+1
erfiillt. q)/ W Q> e
\ . b . "2 L o (D > "\j L
Bt Pt @ s ®) 5 T
62‘2‘&& L Mafe, sefz .13 = | ptrven
o=
(50 st |2ersiskd w . Ei(uz 25, T (A, ) :/\%L(A\)
EXA\SJO\;% N éu%Clucn\
D%?\\W v inf T wa ), asE wwfmiw(j ﬁ/:?))&hg@t\/
, (B, B'€C adt B ABA
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Satz 5.9 (lonescu-Tulcea). Es gibt genau ein Wmaf§ P auf (O, ), das C = SA NSy, X&’(a@, _
ke ™, Ae b “'j
P(Ax % 0;) = P(A) fir Aeo/®, keN (5.4)
J=k+1

erfilli. 2o zegen D s ,5,5@\@ ounf “f/ tege Jate:
b 5A > - ALeC e /ukzc’P[AW\——\. = >0 = (4,7
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Satz 5.9 (lonescu-Tulcea'). Es gibt genau ein W’mafS P auf (), &7'), das

P(ijélﬂj):Pk(A) firAed® keN Al (5.4)
erfiillt. | —
(o dp = ax MMJP,M:M P = o> 0
ﬂbx./(zq\(,,xﬂw = m ﬂ(‘”\\ N=

—
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Satz 5.9 (lonescu-Tulcea'). Es gibt genau ein W’mafS P auf (), &7'), das

P(Ax X Q) =Pi(A) firdea®, keN (5-4)
J=k+1
erfiill
ﬂbxﬂqy,,xﬂw‘ Wz o) N2 m

—
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Tabsed i Z:ﬂ,(g”,x> ¢ /\J A, ) Ao
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Korollar s.10 (Abzihlbar unendliches Produktmaf). Sezen ($2;, o7, P;), i € Ng Wriume.
Es gibt genan ein W’mafS P, geschrieben P = @2y By, auf ) = X2, S, o = Q2 i mit

P(AO X oo x Ay x g X ) = HB(AZ-) fiirneN, A; € 4.
i=0

Nelle R, ((wyowi), A)= B (A) g Ay, .

Korollar s.11. S endl. oder abziblbar, n WmafS auf'S, (pa.y )z yes stochastische Matrix auf S.
Es gibt genau ein W’mafS P anf S%+ mit

P({xo} x {x1} x{x,} X SN) = laoPagay " Pry_yxn  JErM €N xg, ...,z €5

VAU - ((XD,XM--(X,;), %XL‘*/‘\S) = (/)X't e

( €1



KAPITEL s. PRODUKTMASSE UND UBERGANGSKERNE, s5.2. FALTUNG S.15

s.2 Faltung

Definition s.r2. Fiir messbare f, g : R? — [0, oo] ist die Faltung f * g : R? — [0, 0o ] gegeben durch

(f9)(@)= | f(W)gle-y)X(dy), zeR’
S—— B@gg\&u b3
Fiir endliche Mafe p, v auf (R?, B(IR?)) ist die Faltung p * v gegeben durch G g

(r)(A) = [ (A=) p(dr), AeBR)
Lemmas.13. fxg : R — [0, 00| ist messbar, esgelten f+g = g* fund [ (f*g) d\ = ([ fd)\)([ gd)\).
p* v = v * st ein endliches Maf mit (o + v)(RY) = p(R?) v (R?). Lﬂ vy

(o 0)0) = § gls) 46N ldy) = S 1 9l %\i(%m%)

xop) ()
(@)= § § 4lo) gl )2 i
(WV "Fm‘mm> SM‘ gac“
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Satz s.4. 1) XY unabbingige R-wertige ZVn mit Dichte fx bzw. fy, so bat X +Y die Dichte
Jx * fy.

ii) = [ AL v = g N endliche MafSe auf RY mit Dichten bzgl. dem d-dimensionalen Lebesgue-Mafs
Nosoistpxv=_f*g)\ |

2nd) Sa x = (rg 1) cr? A= $ (L) € xR
PLXHY ) = P&y € A)

= b A0 gty () () (den)

R X R

sV éx%
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e N
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