KAPITEL 8. ZUM ZENTRALEN GRENZWERTSATZ, 8.. ZU CHARAKTERISTISCHE FUNKTIONEN UND SCHWACHER KONVERGENZ S.7

Satz 8.7. Seien 1, n € N W’mafSe auf (R, B(R)) mit zugehorigen Verteilungsfunktionen F, und

gugehorigen charakteristischen Funktionen oy, es gelte fiirt € R <F\/\ () 1\
(/ o 5

A

on(t) — (1) S (8.4)

fiir eine gewisse Funktion ¢ : R — C, die stetig in t = 0 ist. Dann ist p die charakteristische Funktion
eines (eindeutig bestimmten) WmafSes |t auf R und die Verteilungfunktion I von i erfiillt

F.(x) — F(x) fiir jeden Stetigkeitspunkt x von F (8.5)

CE\/\\NM% i @M@Q}/P ﬁ)ag\ CY acs = fﬁ v decd

W SZ20/24

. %%\IOW%OAYE L. \W@u% :
(e 200 X Wl 20D = pru
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Satz 8.8. Seien (i, n € N W’mafSe auf (R, B(R)) mit zugehorigen Verteilungsfunktionen F,. Dann
gibt es eine Teilfolge ny, # oo und eine nicht-fallende, rechtsstetige Funktion F : R — [0, 1] mit

F, (x) — F(x) fiirjeden Stetigkeitspunkt x von ' (. :FB (8.6)
Wenn zudem gilt
) R (B RGD) =0 &7

so ist F die Verteilungsfunktion eines WmafSes o auf (R, B(R)). T /U\,\<(/ o ,- M\
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Lemma und Definition 8.9. Sezen p1,,n € N und p WmafSe auf (R, B(R)) mit zugehorigen Ver-

tedlungsfunktionen I, bzw. F'. Dann sind dguivalent | { ¢
i) F,(x) — F(x) firjeden Stetigkeitspunkt x von F >[),\ “D‘\’;Z MX\

i) f g dpin - f gdy  fiir jede stetige und beschréiinkte Funktion g auf R [[= [ a( KAX 0
Man sagt dann, dass die Folge i, schwach gegen i konvergiert und schreibt dies auch als \‘/‘A—5 = [G)«v)

=1 oder ji, —> [ /(@(X}l I\

n—oo n—oo

Bericht. Die Bezeichnung ,schwache Konvergenz® fiir den Sachverhalt aus Definition 8.9 ist in der
Stochastik iiblich, in der Funktionalanalysis wiirde man dies eher als ,,schwach-*-Konvergenz* bezeich-

nen.
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8.2 Zentraler Grenzwertsatz (in R')

Satz 8.10 (,Zentraler Grenzwertsatz*). Sezen X1, Xo, ... u.i.v. reelle ZVn € L? mit 0° = Var[ X ] €
(0, 00), dann gilt fiir —oo < a < b < oo
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