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Beispiel 1.19 (W’ mafle auf R? und Verteilungsfunktionen). g W’maf auf (R, B(R?)), F, : R? -
[0,1],

Fu(z) = p((-o00,2]), z=(21,...,24) €RY

ist die Verteilungsfunktion von .

pistdurch F), festgelegt (nach Satz1.18, denn o ( (=00, 2] : € R?) = B(R?) und {(~o00,z] : x € R%}
ist N-stabil).
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Proposition 1.20. ¥ c 2 Algebra, 1 endlich additiv auf'd mit ;1(D) = 0. Wir betrachten folgende
Eigenschaften:

i) po-additiv(auf'9)
i) paufsteigend stetig: (Ap)pnc Y mit A, » Aed = u(A, )—>,LL(A)

ii7)  pabsteigend stetig: (Ap)nc Y mit A, N Ae€G und u(A,) <o = ,u(An) > ,u(A)
i) ustetigin@: (Ap)n Y mit A, N Sund p(A,) <oo = p(A, ) — 0

Stets gilt 1) <= ii), ii)) < iv), ii) = iii).

Wenn 1u(S)) < oo so gilt auch iii) = ii), d.h. dann sind 1)-iv) dquivalent. QQ@B\
2 DS oA /AQ%OL Bo= A~Ano, (AL /{)

N
= Um, = Ay, e ) gt A= (O B z,ﬁng
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ﬁw{&.glp N%bo\/\/\/ /\ACA7
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Proposition 1.20. ¥ c 2 Algebra, p endlich additiv aufd mit (@) = 0. Wir betrachten folgende

Eigenschaften: e /MC/(Z’w Lo S
A1 o anddT AT AS
i) po-additiv(auf'9) A’ Adg‘ag S%:G\WA\AN A/
i1)  paufsteigend stetig: (Ap)nc Y mit A, 7 Ae¥d = p(A,) — u(A) LA \A\=/u(,SL\
n—00 n—00 "/"‘(\AC
i1)  pabsteigend stetig: (Ap)n €9 mit Ay, N A€ G und 1(A,) < oo = p(A,) n_)—(;u(A) g
i) ustetigin@: (Ap)n Y mit A, N Sund p(A,) <o = pu(A4,) —0 {g{g{,& )d“h
Stets gilt 1) <= i), iii) <= 1), ii) = iii). L\a\ucd‘u‘)
Wenn 1u(S)) < oo so gilt auch iii) = ii), d.h. dann sind 1)-iv) dquivalent. (;@é
il VY = e
o glle W) AN A ey pAD e B s A‘“\A\if
\ ud (B N~
Semat /w(/]w\\ = (3, +/A<A\ ) < e
\ : \
" S o d.e_ aad) %@
W) = A W . W —>
25'%/‘\ > Atk Lo (6%5\

i AuNA L RAD < sebe B ANAL T AN A
/u(ﬂw\,:/fu\ﬂ ,/A(BQ S /‘”U*«*/AU\“\A\:/M(A\
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Definition 1.21. Ein Tripel (€2, .27, 1), wo o7 eine o-Algebra tiber €2 (# @) und p ein Maff auf .o ist,
heifdt ein MafSraum. Wenn p ein Wahrscheinlichkeitsmaf ist, so heifdt (€2, .27, 1) (auch) ein Wabr-

scheinlichkeitsraum.

Satz 1.22 (Carathéodorys® Mafifortsetzungssatz). o c 2* Algebra, p PrimafS auf o/. Dann gibt es
ein MafS i auf o (A ), das auf o/ mit |1 dibereinstimmit.

Wenn |1 o-endlich ist, so ist [i dadurch eindeutig bestimmit.

Definition 1.23. v/ : 2 — [0, oo | mit v(@) = 0,

;) VCicCycQ: v(C)) <v(Cy) (,Monotonie)

i7) Y (Cp)nen C 2L y( U C’n) < Z v(C,) (,0-Subadditivitit®)
n=1 n=1

heift ein dufSeres Mafs.

3Constantin Carathéodory, 1873-1950
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Lemma 1.24. pu Primafs 4%fAdebm o () 2

w=A

0 C)H+=
/L*(C) = inf{ Z M(An) : (An)neN c of mit UAn - O}; C'cq) é/f -':2
n=1 n

—_—

o

—

ist ein dufSeres MafS mit 1* (A) = p(A) fiir A e of. M}?go T
N zeses pf g oef H /Z‘CC«)L
/MXCA\ —/‘LCA} ( e AcAod /gu S

seee A > (b \M‘PUA > A = A\ACA (Sw&f enselZe
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2) Mo@mu\/w/v*\/ (C.,c Cy  So UA > C,
2) Sew C, ¢ 6, \/\QN,C UC = UA DOX
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Definition 1.25. 1* ein dufleres Maf$. A c (2 heif$t p*-messbar, wenn gile

VOcQ: p (C)>,u (AmC)+u (A°nC)
4 ¢} U Qs )
(wegen o-Subaddivitit von p* gilt dann t tsachhch (C)=p(AnC) +pu*(A°nC) tiir C c Q).
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