KAPITEL 4. GESETZ DER GROSSEN ZAHLEN, 4.1 FLUKTUATIONEN VON SUMMEN UNABHANGIGER ZUFALLSVARIABLEN S.10

4.1 Fluktuationen von Summen unabhingiger Zufallsvariablen
Satz 4.8 (Kolmogorov-Ungleichungen). X1, Xy, -+ € L2(P) unabbingig, E[ X, ] = 0, S, = X1 +
-+ X, Es gilt fiir x > 0

Var[ S, ]

P(max{Sy:1<k<n}>z)< o var[5,] (4.2)
P(max{|Sy|: 1<k <n}>z)< Va;[fn] (4.3)
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Korollar 4.9. X1, Xo,... .a. mit E[X,] = 0, ¢ := sup,, Var[ X,] < 00, S;, = X1 + -+ + X,,, dann
gilt fiire > 0
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Korollar 4.9. X1, Xo, ... na mit E[X,,] = 0, ¢ := sup,, Var[ X,,] < o0, S;, = X1 + - + X}, dann
gilt fiire > 0

lim su 5l

p =0 fus
71— 00 \/ﬁ(log n)1/2+6
\ JQe n
&Z\,\B.. =% \{’V\:Z ; /@(b\\t: \/7\ @oa\/\</z+2:/

Am(g = { \{VLC‘QQKSKI> %£<(<M\‘§ ( v S>o§

Lu,-kh

0o ga\'{% 4. ¥ oo -
2\?@&"\(8\ \lé —-—>-" \]0\1\/ ES(L.,\X - —Z_ ;Ck\/\ . 3
h=a n= Sk n =1 82<\f7<7~ Zo&(laﬂﬁis

VW\&{'%M/Q CQM.«J’CQ@‘« —:%E A tire < om
S gl V\‘:1 <£®5L<\/\
AN 318,
X/\»VWS"‘F . < . \ Y/ WEAXQ ({(

n=> oo L(k,)




KAPITEL 4. GESETZ DER GROSSEN ZAHLEN, 4.1 FLUKTUATIONEN VON SUMMEN UNABHANGIGER ZUFALLSVARIABLEN S.12

Satz 4.00.1) X1, Xy, - € L2(P) u.a, E[X,] = 0, Y02, Var[ X, ] < oo, dann konvergiert Y~ X, f.
n=1

2) X1, Xy, € L2(P) u.a, es gelte fiir ein a > 0 mir Y, := Xolyx,)<a) 1/
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Satz 4.00.1) X1, Xy, - € L2(P) u.a, E[X,] = 0, Y02, Var[ X, ] < oo, dann konvergiert Y~ X, f.
n=1

2) X1, Xy, € L2(P) u.a, es gelte fiir ein a > 0 mir Y, := Xolyx,)<a)
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i) iE[Y

iii) Y Varly,
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Beispiel. 71, Z,, . ..

Do

wiv.~ Ny, teR, X, = n% sin(nmt). Yooy Xn konvergiert fast sicher.
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Kapitel s >89
Produktmafie und ﬁbergangskerne

Lemma s.1. Sezen (S1, o) und (Sy, of5) messbare Riume,

f:S1 xS >R (o @ 2)(BR)-)messbar, A e ot ® b,
Fiir@) € 51,79 € Sy gilt

Az = {:CQ €Sy (T1,10) € A} € ol

Az, = {331 €S1:(x1,T2) € A} c .,

fo, 052 > R, xo = fz(x2) = f(T1,22) st oo-B(R)-messbar

fr, 1S > R, 10 fr,(21) = f(21,72) ist H-B(R)-messbar
Sei f >0, p; o-endliches Maf auf (S;, <) (fiiri = 1,2).

I : a9 -[51 f(xy,x2) pi(day) ist ofo-B(R)-messbar

L:x; L f(xy,x2) po(dxy) ist o/-B(R)-messbar
ﬁ 2

(5.1)



KAPITEL s. PRODUKTMASSE UND UBERGANGSKERNE, S.3

f:S1 xS >R (2 ®a)(B(R)-)messbar, A e .o ® o,
A’fl = {.23'2 € SQ : (%1,5132) € A}, AgQ = {5131 € Sl : ([L’l,ffg) € A} € Jfl,
ffl(xQ) = f(/'fth)a ffg(xl) - f(xlafjb)
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f >0, u; o-endliches Mafd auf (.5;, 7%),i = 1,2
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f >0, u; o-endliches Mafd auf (.5;, 7%),i = 1,2

[1:932»[S f(x1, 20) p(dzy), ]2=£If1'—>[9 f (21, 2) po(day)
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