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May 14, 2020

Kap. III : Martingale in stetiger Zeit

A. Gleichgradige Integrierbarkeit (teils Wiederholung Kap. 11), cadlag-Pfade:

Martingale, Submartingale, Supermartingale in stetiger Zeit 3.1

Standardbeispiel fiir ein gleichgradig integrables Martingal 3.2

gleichgradige Integrabilitit in Martingalen oder nichtnegativen Submartingalen 3.3 -3.4
Submartingale von Klasse [LD] 3.5 — 3.5’

Doob-Ungleichungen 3.6

Upcrossings 3.7 — 3.8

Hauptsatz: cadlag-Pfade fiir Martingale unter tiblichen Hypothesen 3.9

gleichgradige Integrabilitdt in Submartingalen entlang absteigender Indexfolgen  3.10
Hauptsatz: cadlag-Pfade fiir gewisse Submartingale unter tiblichen Hypothesen  3.11

B. Submartingale von Klasse [LD] :

Doleans-Mass auf P(F) 3.11' - 3.12

Stopsiitze fiir Martingale und Submartingale von Klasse [LD]  3.13

Einfrieren zur Zeit T 3.14

iibliche Hypothesen: vorhersehbare cadlag Martingale sind stetig ~ 3.15

die Sprungzeiten im Poissonprozess sind vollig unerreichbare Stopzeiten  3.16
IF-wachsende Prozesse  3.17

Hauptsatz (ohne Beweis / mit Referenz): Doob-Meyer-Zerlegung unter iiblichen Hypothesen — 3.18
iibliche Hypothesen: Doleans-Mass und Doob-Meyer-Kompensator ~ 3.19

IF-adaptierte Prozesse mit Pfaden von lokal beschriankter Variation  3.20
vorhersehbare Martingale mit BV-Pfaden sind null (ohne Beweis / mit Referenz) 3.21
quadratintegrable Martingale M, ’spitze Klammer’ (M), Doleans-Mass von M?  3.22
Beispiel: Poissonprozess — 3.23

Beispiel: Brownsche Bewegung — 3.24

Beispiel: Ein-Sprung-Sprungprozess  3.25-3.26
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