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VORLESUNG STOCHASTIK III (STOCHASTISCHE ANALYSIS)

Einige Ijbungsaufgaben zu Kapitel IV June 15, 2020

Man setze fiir alle Aufgaben dieses Blattes ’iibliche Hypothesen’ voraus.

Aufgabe 4.1 : Sei M € M? und H € L?>(M). Sei T eine IF-Stopzeit. Man iiberlege sich sorgfiltig

und im Detail, warum die Stopregel 4.13’ ii) gilt:
T
( / HdM) = / HdM" = / (H 1o y) dMT = / (H 1jo,7y) dM = / (H 1yj077) dM .
Hinweis: Man beginne mit elementaren Integranden H € &. Man kann M zerlegen:

M=M'+N | N = (M-M)r-

Aufgabe 4.2 : Sei M € M?. Zeige: fiir Elementarprozesse H = (Hy)>o gilt

</HdM> = /H2d<M>.

Aufgabe 4.3 : Fiir einen F-wachsenden Prozess H = (H¢):>0 und eine Konstante C' < co betrachte

man Eigenschaften i) oder ii):
i) H hat beschriankte Spriinge iiber vorhersehbare IF-Stopzeiten, d.h.:

(AH)g < C fiir jede vorhersehbare Stopzeit S ;

ii) H hat beschrankte Spriinge, d.h.:

(AH)(t,w) < C fir alle (t,w) € [0,00)%x€2 .
Zeige: a) unter ii) ist H lokal beschrankt;
b) ist H vorhersehbar, so sind i) und ii) dquivalent.

Hinweis: Darstellung von cadlag Prozessen nach Kap. 2 D.



